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abstract. Some intervals between simple paralogics are characterized,
in particular their cardinalities are pointed out.

Êëþ÷åâûå ñëîâà: ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâîñòü, ïàðàïîëíîòà, ïàðàíîð-
ìàëüíîñòü.

Îõàðàêòåðèçîâàíû íåêîòîðûå èíòåðâàëû ìåæäó ïðîñòûìè ïà-
ðàëîãèêàìè. Îïðåäåëÿåì ÿçûê L êàê ñòàíäàðòíûé ïðîïîçèöè-
îíàëüíûé ÿçûê ñ àëôàâèòîì {&,∨,⊃,¬, ), (, p1, p2, p3, . . . }. Ïðè-
íèìàåì îáû÷íûå ñîãëàøåíèÿ îá îïóñêàíèè ñêîáîê â L-ôîðìóëàõ
è èñïîëüçóåì ¾ôîðìóëà¿ êàê ñîêðàùåíèå äëÿ ¾L-ôîðìóëà¿. Êâà-
çèýëåìåíòàðíîé ôîðìóëîé íàçûâàåì ôîðìóëó, â êîòîðóþ íå âõî-
äèò íè &, íè ∨, íè ⊃. Ëîãèêîé íàçûâàåì íåïóñòîå ìíîæåñòâî
ôîðìóë, çàìêíóòîå îòíîñèòåëüíî ïðàâèëà ïîäñòàíîâêè â L è
ïðàâèëà ìîäóñ ïîíåíñ â L. Òåîðèåé ëîãèêè L íàçûâàåì ìíîæå-
ñòâî ôîðìóë, âêëþ÷àþùåå L è çàìêíóòîå îòíîñèòåëüíî ïðàâèëà
ìîäóñ ïîíåíñ â L. ßñíî, ÷òî ìíîæåñòâî Form âñåõ ôîðìóë ÿâ-
ëÿåòñÿ ëîãèêîé è òåîðèåé ëþáîé ëîãèêè. Äëÿ âñÿêîé ëîãèêè L
íàçûâàåì ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë òðèâèàëüíîé òåîðèåé ëîãèêè
L. Ïðîòèâîðå÷èâîé òåîðèåé ëîãèêè L íàçûâàåì òàêóþ òåîðèþ T
ëîãèêè L, ÷òî äëÿ íåêîòîðîé ôîðìóëû A âåðíî: A ∈ T è ¬A ∈ T .
Ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâîé òåîðèåé ëîãèêè L íàçûâàåì òàêóþ ïðî-
òèâîðå÷èâóþ òåîðèþ T ëîãèêè L, ÷òî T íå åñòü òðèâèàëüíàÿ òåî-
ðèÿ ëîãèêè L. Ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâîé ëîãèêîé íàçûâàåì òàêóþ
ëîãèêó L, ÷òî ñóùåñòâóåò ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâàÿ òåîðèÿ ëîãè-
êè L. Ïðîñòîé ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâîé ëîãèêîé íàçûâàåì òàêóþ
ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâóþ ëîãèêó L, ÷òî äëÿ âñÿêîé ïàðàíåïðîòè-
âîðå÷èâîé òåîðèè T ëîãèêè L âåðíî: åñëè A ∈ T è ¬A ∈ T , òî
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A åñòü êâàçèýëåìåíòàðíàÿ ôîðìóëà. Ïîëíîé òåîðèåé ëîãèêè L
íàçûâàåì òàêóþ òåîðèþ T ëîãèêè L, ÷òî äëÿ âñÿêîé ôîðìóëû A
âåðíî: A ∈ T èëè ¬A ∈ T . Ïàðàïîëíîé òåîðèåé ëîãèêè L íàçû-
âàåì òàêóþ òåîðèþ T ëîãèêè L, ÷òî T íå ÿâëÿåòñÿ ïîëíîé òåîðè-
åé ëîãèêè L è âñÿêàÿ ïîëíàÿ òåîðèÿ ëîãèêè L, âêëþ÷àþùàÿ T ,
åñòü òðèâèàëüíàÿ òåîðèÿ ëîãèêè L. Ïàðàïîëíîé ëîãèêîé íàçûâà-
åì òàêóþ ëîãèêó L, ÷òî ñóùåñòâóåò ïàðàïîëíàÿ òåîðèÿ ëîãèêè
L. Ïðîñòîé ïàðàïîëíîé ëîãèêîé íàçûâàåì òàêóþ ïàðàïîëíóþ
ëîãèêó L, ÷òî äëÿ âñÿêîé ïàðàïîëíîé òåîðèè T ëîãèêè L âåð-
íî: ñóùåñòâóåò òàêàÿ êâàçèýëåìåíòàðíàÿ ôîðìóëà e, ÷òî e /∈ T
è ¬e /∈ T . Ïðîñòîé ïàðàëîãèêîé íàçûâàåì ëîãèêó, êîòîðàÿ ÿâ-
ëÿåòñÿ ïðîñòîé ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâîé ëîãèêîé èëè ïðîñòîé ïà-
ðàïîëíîé ëîãèêîé. Ïðîñòîé ïàðàíîðìàëüíîé ëîãèêîé íàçûâàåì
ëîãèêó, êîòîðàÿ ÿâëÿåòñÿ ïðîñòîé ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâîé ëîãè-
êîé è ïðîñòîé ïàðàïîëíîé ëîãèêîé. Èñ÷èñëåíèÿ HAV P , HV IK,
HMAP , HLAP , HI0,ω, HI1,ω, HI2,ω, HI3,ω ÿâëÿþòñÿ èñ÷èñëå-
íèÿìè ãèëüáåðòîâñêîãî òèïà. ßçûê êàæäîãî èç ýòèõ èñ÷èñëåíèé
åñòü L. Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HI0,ω (çäåñü è äàëåå A, B
è C åñòü ïåðåìåííûå ïî ôîðìóëàì, à E � ïåðåìåííàÿ ïî ôîðìó-
ëàì, íå ÿâëÿþùèìñÿ êâàçèýëåìåíòàðíûìè ôîðìóëàìè): (I) (A ⊃
B) ⊃ ((B ⊃ C) ⊃ (A ⊃ C)), (II) A ⊃ (A ∨ B), (III) B ⊃ (A ∨ B),
(IV) (A ⊃ C) ⊃ ((B ⊃ C) ⊃ ((A ∨ B) ⊃ C)), (V) (A&B) ⊃ A,
(VI) (A&B) ⊃ B, (VII) (C ⊃ A) ⊃ ((C ⊃ B) ⊃ (C ⊃ (A&B))),
(VIII) (A ⊃ (B ⊃ C)) ⊃ ((A&B) ⊃ C)), (IX) ((A&B) ⊃ C) ⊃
((A ⊃ (B ⊃ C)), (X) ((A ⊃ B) ⊃ A) ⊃ A, (XI) ¬E ⊃ (E ⊃ A),
(XII) (E ⊃ ¬(A ⊃ A)) ⊃ ¬E. Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ
HI3,ω: (I)-(XII) è (XIII) (A&¬A) ⊃ (B ∨ ¬B). Àêñèîìíûå ñõå-
ìû èñ÷èñëåíèÿ HI1,ω: (I)-(XI) è (XIV) (B ⊃ ¬(A ⊃ A)) ⊃ ¬B.
Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HI2,ω: (I)-(X), (XII) è (XV) ¬B ⊃
(B ⊃ A). Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HAV P : âñå àêñèîìíûå
ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HI0,ω, (XVI) ¬¬A ⊃ A è (XVII) A ⊃ ¬¬A.
Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HV IK: âñå àêñèîìíûå ñõåìû èñ-
÷èñëåíèÿ HI3,ω, (XVI) è (XVII). Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ
HMAP : âñå àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HI1,ω, (XVI) è (XVII).
Àêñèîìíûå ñõåìû èñ÷èñëåíèÿ HLAP : âñå àêñèîìíûå ñõåìû èñ-
÷èñëåíèÿ HI2,ω, (XVI) è (XVII). Ïðàâèëî ìîäóñ ïîíåíñ â L ÿâëÿ-
åòñÿ åäèíñòâåííûì ïðàâèëîì âûâîäà âñÿêîãî èç îïðåäåëÿåìûõ
çäåñü èñ÷èñëåíèé. Äîêàçàòåëüñòâà â êàæäîì èç ýòèõ èñ÷èñëå-
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íèé ñòðîÿòñÿ îáû÷íûì äëÿ ãèëüáåðòîâñêîãî òèïà èñ÷èñëåíèé
îáðàçîì. ×åðåç I0,ω îáîçíà÷àåì ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêà-
çóåìûõ â HI0,ω, ÷åðåç I1,ω � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçó-
åìûõ â HI1,ω, ÷åðåç I2,ω � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçóå-
ìûõ â HI2,ω ,÷åðåç I3,ω � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçóåìûõ
â HI3,ω, ÷åðåç AV P � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçóåìûõ â
HAV P , ÷åðåç V IK � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçóåìûõ â
HV IK, ÷åðåç MAP � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçóåìûõ â
HMAP , ÷åðåç LAP � ìíîæåñòâî âñåõ ôîðìóë, äîêàçóåìûõ â
HLAP . Ïðåäïîëàãàÿ ñòàíäàðòíîå îïðåäåëåíèå ôîðìóëû, ÿâëÿ-
þùåéñÿ êëàññè÷åñêîé òàâòîëîãèåé, îáîçíà÷àåì ÷åðåç ClP ìíî-
æåñòâî âñåõ ôîðìóë, êàæäàÿ èç êîòîðûõ åñòü êëàññè÷åñêàÿ òàâ-
òîëîãèÿ. Ðàçóìååòñÿ, ClP ÿâëÿåòñÿ ëîãèêîé. Íàçûâàåì M ëîãè-
÷åñêèì èíòåðâàëîì ñ íèæíåé ãðàíèöåé L1 è âåðõíåé ãðàíèöåé
L2, åñëè L1 è L2 ÿâëÿþòñÿ ëîãèêàìè, L1 ⊆ L2 è M åñòü ìíîæå-
ñòâî âñåõ òàêèõ ëîãèê X, ÷òî X 6= L1, X 6= L2 è L1 ⊆ X ⊆ L2.
Îáîçíà÷àåì ÷åðåç (L1, L2) ëîãè÷åñêèé èíòåðâàë ñ íèæíåé ãðà-
íèöåé L1 è âåðõíåé ãðàíèöåé L2. Äîêàçàíî, ÷òî (1) AV P , V IK,
MAP , LAP � ïîïàðíî ðàçëè÷íûå êîíå÷íîçíà÷íûå ïðîñòûå ïà-
ðàëîãèêè, à I0,ω, I1,ω, I2,ω, I3,ω � ïîïàðíî ðàçëè÷íûå ðàçðåøè-
ìûå ïðîñòûå ïàðàëîãèêè, íè îäíà èç êîòîðûõ íå ÿâëÿåòñÿ êîíå÷-
íîçíà÷íîé; (2) AV P , V IK, I0,ω, I3,ω � ïðîñòûå ïàðàíîðìàëüíûå
ëîãèêè, MAP , I1,ω � ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâûå (íî íå ïàðàïîë-
íûå) ëîãèêè, LAP , I2,ω � ïàðàïîëíûå (íî íå ïàðàíåïðîòèâîðå-
÷èâûå) ëîãèêè; (3) V IK = MAP ∩ LAP è I3,ω = I1,ω ∩ I2,ω;
(4) (AV P, MAP ) = (AV P,LAP ) = {V IK}; (5) (AV P, Form) =
{V IK, MAP,LAP, ClP}; (6) (I1,ω,MAP ) è (I2,ω, LAP ) � êîí-
òèíóàëüíûå ìíîæåñòâà ñîîòâåòñòâåííî ïðîñòûõ ïàðàíåïðîòèâî-
ðå÷èâûõ ëîãèê è ïðîñòûõ ïàðàïîëíûõ ëîãèê; (7) (I3,ω, V IK) è
(I0,ω, AV P ) � êîíòèíóàëüíûå ìíîæåñòâà ïðîñòûõ ïàðàíîðìàëü-
íûõ ëîãèê; (8) (I3,ω, I1,ω), (I3,ω, I2,ω) è (I0,ω, I3,ω) � êîíòèíóàëü-
íûå ìíîæåñòâà ñîîòâåòñòâåííî ïðîñòûõ ïàðàíåïðîòèâîðå÷èâûõ
ëîãèê, ïðîñòûõ ïàðàïîëíûõ ëîãèê è ïðîñòûõ ïàðàíîðìàëüíûõ
ëîãèê.
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